MAT-22257 : Exercices Série 8

Exercice 1 : Trouvez le terme général des suites suivantes :

a) a, = 1+34+5+7+9+---+(2n+1) Vn e N

by {0 = 2
b, = b,_1+5n—2 VneN*
Exercice 2 : Evaluez: 32+8+2+1.. 4+ Lo

Exercice 3 : Exprimez les séries génératrices des suites suivantes sous forme de fonctions rationnelles :

a) apg = 1 b) bo =1
a, = 2-ap_1+3" Vn : N* b, = b,_1+n Vn : N*
Co — 1 do =1
C) cT = 1 d) d1 =1
Cn = Cp1+ Cpn_s Vn:N—-{0,1} d, = 4-d,_1—4-d,_» Vn:N—{0,1}

Exercice 4 «Décomposez en fractions partielles les fonctions rationnelles suivantes :

1 T _ T
a) a() = Graers b) b(x) = i ¢) ) = ehEE
—oX —OoX 1’2 X
d> d(x) = 1—1w3—4x2 6) 6(.’13‘) = 11—23:1: 2 f) f(ﬂ?) = ac—1+22 ;_—32
( ) (z—1)% (z—2)

Exercice 5 :Trouvez la série de puissances associée a chacune des fonctions suivantes.

_ 1 _ 3 o 1 o =1
a) alr) = =g b) bx) = % ¢) c(@) = GroEry d) dz) = 25 +
éponses : _ 2 _ Gnoa)n+) 2 @) .
Réponses : 1a) a, = (n+1)* VYn e N 1b)b, = 5 Vn eN 2) ~— =--- 3a)G(x) = T—250=30)
3b) G( ) = I(179;+1 3C) G( ) =1z wl 2 3d) G(Z‘) = (11723;)
4a) G( ) - :v+4) + ( 4b) G( ) - 7‘%, + ( I ) (1+z) 4C) G( ) = pr—)
4d) Voir 4e) 4e) G(z) = 5= + = 21)2 4 G(z) = —10 —6)2 + 171

5a)1 + 5-2 + 5222 + 5323+ - —&-5”-30L—|—--~
Sb) = =2+ 2L+ 2@+ 2@+ + 2@
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(T —3) + (TP = (F)) 2z + (F)—( z 3
S5d)1 + 1.2+ (22—-2-2Y) .22 + (232 -3.2%) . 23 + (2 —4.2%) . 22 + ... + (2" —n 2" L) 2" 4 -
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